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	مقدمات
	تحلیل داده‌ها در علوم مغز
	راهبردهای تحلیلی مناسب به‌شدت به هدف مطالعه و روش گردآوری داده‌ها بستگی دارند.
	بسیاری از بررسی‌ها شامل پاسخی به یک محرک یا رفتار هستند. 

	سهم آمار
	مدل‌های آماری نظم و تغییرپذیری داده‌ها را بر حسب توزیع‌های آماری توصیف می‌کنند.
	از مدل‌های آماری برای تبیین دانش و عدم قطعیت دربارۀ سیگنال در حضور نویز از طریق استدلال استقرائی استفاده می‌شود.
	مدل‌های آماری ممکن است پارامتری یا ناپارامتری باشند. 
	ساخت مدل آماری یک فرایند تکرارشونده همراه با ارزیابیِ برازش است و با تحلیل اکتشافی پیش می‌رود. 
	همۀ مدل‌ها نادرستند، اما برخی از آن‌ها مفید هستند. 
	از نظریۀ آمار برای درک رفتار شیوه‌های آماری تحت مفروضات احتمالاتیِ متعدد استفاده می‌شود.
	ایده‌های تحلیل‌داده‌ایِ مهم گاه به روش‌های متفاوتِ بسیاری پیاده‌سازی می‌شوند. 
	دستگاه‌های اندازه‌گیری اغلب داده‌ها را پیش‌پردازش می‌کنند. 
	فنون تحلیلی داده‌ها به‌ندرت قادر به جبرانِ نواقص موجود در گردآوری داده‌ها هستند. 
	روش‌های ساده ضروری هستند. 
	راحت است که داده‌ها را به چندین نوعِ گسترده طبقه‌بندی کنیم. 


	کاوش در داده‌ها
	تبیین گرایش به مرکز و پراکندگی
	نمودار‌ها و خلاصه‌های مختلف چشم‌اندازهای متفاوتی از داده‌ها ارائه می‌کنند
	روش‌های کاوشگرانه ممکن است پیچیده باشند

	تبدیلات داده ها
	مقادیر مثبت اغلب با لگاریتم تبدیل می‌شوند
	گاهی اوقات تبدیل‌های غیر لگاریتمی اعمال می‌شوند


	احتمال و متغیرهای تصادفی
	محاسبۀ احتمال
	احتمال‌ها روی مجموعه‌هایی از پیشامدهای غیرقطعی تعریف می‌شوند. 
	احتمال شرطی P(A|B) برابر است با احتمال این‌که A اتفاق می‌افتد به شرط آن‌که B اتفاق افتاده باشد. 
	احتمال‌ها وقتی پیشامدها مستقل هستند در هم ضرب می‌شوند. 
	قضیۀ بیز برای پیشامدها احتمال شرطیِ P(A|B) را برحسبِ احتمال شرطیِ P(B|A) به‌دست می‌دهد. 

	متغیرهای تصادفی
	متغیرهای تصادفی مقادیری را می‌گیرند که با پیشامدها مشخص شده باشند. 
	توزیع‌های متغیرهای تصادفی با استفاده از تابع‌های توزیع تجمعی و تابع‌های چگالی احتمال تعریف می‌شوند که از روی آن‌ها میانگین‌ها و واریانس‌های نظری را می‌توان محاسبه کرد.
	متغیرهای تصادفیِ پیوسته مشابه با متغیرهای تصادفی گسسته هستند.
	تابع خطر این احتمال شرطی را ارائه می‌دهد که پیشامدی رخ دهد، به شرط آن‌که تاکنون رخ نداده است. 
	توزیعِ تابعی از یک متغیر تصادفی با فرمول‌های تغییرِ متغیر پیدا می‌شود.

	تابع توزیع تجمعیِ تجربی
	نمودارهای P-P و Q-Q کنترل‌هایی گرافیکی برای انحرافات زیاد از یک شکلِ توزیعی فراهم می‌کنند. 
	از نمودارهای Q-Q و P-P می‌توان برای قضاوت دربارۀ اثربخشیِ تبدیل‌ها استفاده کرد. 


	بردارهای تصادفی
	دو یا چند متغیر تصادفی
	تغییرات چندین متغیر تصادفی با توزیع توام آن‌ها تبیین می‌شود.
	متغیرهای تصادفی، وقتی تابع چگالی توأم آن‌ها برابر با ضرب تابع‌های چگالی حاشیه‌ای است مستقل هستند.

	وابستگی دومتغیری
	وابستگی خطی دو متغیر تصادفی را می‌توان با همبستگی آن‌ها ارزیابی کرد.
	یک توزیع نرمال دو متغیری با یک جفت میانگین، یک جفت انحراف استاندارد و یک ضریب همبستگی تعیین می‌شود.
	احتمالات شرطی متغیرهای تصادفی را باید از چگالی‌های شرطی به‌دست آورد.
	امید ریاضی شرطی E(Y|X=x) رگرسیون Y روی X نامیده می‌شود.

	وابستگی چندمتغیری
	میانگین یک بردار تصادفی، یک بردار و واریانس آن یک ماتریس است.
	وابستگی دو بردار تصادفی را می‌توان با اطلاع متقابل ارزیابی کرد.
	قضیۀ بیز برای بردارهای تصادفی، مشابه با قضیۀ بیز برای پیشامدها است.
	 رده‌بندهای بیزی بهینه‌اند. 


	توزیع‌های احتمالِ مهم
	متغیرهای تصادفی برنولی و توزیع دوجمله‌ای
	متغیرهای تصادفی برنولی مقدارهای ۰ و ۱ را می‌گیرند. 
	توزیع دوجمله‌ای از جمعِ متغیرهای تصادفیِ برنولیِ مستقل و همگن حاصل می‌شود.

	توزیع پوآسون
	از توزیع پوآسون اغلب در توصیف تعداد پیشامدهای دوحالتی استفاده می‌شود. 
	برای n بزرگ و p کوچک توزیع دوجمله‌ای تقریباً با پوآسون یکسان است. 
	توزیع پوآسون وقتی پیشامدهای دوحالتی مستقل هستند، حاصل می‌شود. 

	توزیع نرمال 
	متغیرهای تصادفی نرمال با احتمال 23 بینِ ۱ انحراف استاندارد از میانگین‌شان قرار دارند؛ با احتمال 0.95 بین ۲ انحراف استاندارد از میانگین‌شان قرار دارند. 
	توزیع‌های دوجمله‌ای و پوآسون برای n بزرگ یا ی بزرگ تقریباً نرمال هستند. 

	برخی توزیع‌های متداولِ دیگر
	توزیع چندجمله‌ای دوجمله‌ای را به چند رَسته بسط می‌دهد. 
	از توزیع نمایی برای توصیف زمان‌های انتظارِ بی‌حافظه استفاده می‌شود. 
	توزیع‌های گاما و مجموع‌های نمایی‌ها
	توزیع‌های خی‌دو حالت‌های خاصی از توزیع‌های گاما هستند. 
	از توزیع بتا می‌توان برای توصیفِ پراکندگی بازه‌های متناهی استفاده کرد. 
	توزیع گوسی معکوس زمان انتظار برای یک آستانۀ گذرا با حرکت براونی را توصیف می‌کند. 
	توزیع‌های t و F از توزیع‌های نرمال و خی‌دو تعریف می‌شوند. 

	توزیع‌های نرمال چندمتغیری
	یک بردار تصادفی نرمال چندمتغیری است اگر ترکیب‌های خطیِ مؤلفه‌های آن نرمالِ یک‌متغیری باشند. 
	تابع چگالی احتمال نرمال چندمتغیری دارای کانتورهای بیضوی با چگالی احتمال رو به افول طبق یک تابع چگالی احتمال است. 
	اگر X و Y دارای توزیع توأم نرمال چندمتغیری باشند، آن‌گاه توزیع شرطیِ Y به شرطِ X نرمال چندمتغیری است. 


	دنباله‌هایی از متغیرهای تصادفی
	دنباله‌های تصادفی و میانگین نمونه‌ای
	انحراف استاندارد میانگین نمونه‌ای با ضریب 1/n کاهش می‌یابد
	دنباله‌های تصادفی ممکن است طبق ملاک‌های مختلفی همگرا شوند.

	 قانون اعداد بزرگ
	با افزایش اندازه نمونه n، میانگین نمونه‌ای به میانگین نظری همگرا می‌شود.
	تابع توزیع تجمعیِ تجربی به تابع توزیع تجمعیِ نظری همگرا است.

	 قضیۀ حد مرکزی
	برای n های بزرگ، میانگین نمونه‌ای به‌طور تقریبی دارای توزیع نرمال است.
	برای n های بزرگ، میانگین چندمتغیری به‌طور تقریبی توزیع نرمال چندمتغیری دارد.


	برآورد و عدم قطعیت
	برازش مدل‌های آماری
	مسئلۀ برآورد
	روش گشتاوری از میانگین و واریانس نمونه‌ای برای برآوردِ میانگین و واریانس نظری استفاده می‌کند.
	روش ماکسیمم درستنمایی تابع درستنمایی را، که تا یک ثابتِ ضریبی تعریف می‌شود، ماکسیمم می‌کند. 

	 بازه‌های اطمینان
	برای استنباط‌های علمی، برآوردها بدون ذکرِ دقتشان بی‌فایده هستند. 
	برآورد یک میانگین نرمال، یک حالتِ پارادایم است. 
	برای مشاهدات غیرِ نرمال، می‌توان به قضیۀ حد مرکزی استناد کرد. 
	یک بازۀ اطمینان بزرگ‌نمونه‌ای برای با استفاده از خطای استاندارد s/n به‌دست می‌آید. 
	خطاهای استاندارد بلافاصله به بازه‌های اطمینان می‌انجامند. 
	برآوردها و خطاهای استاندارد را باید با دو رقم اعشار از مقدارِ خطای استاندارد گزارش کرد.
	اندازه‌های نمونۀ تقریبی را می‌توان از روی اندازۀ مطلوبِ خطای استاندارد تعیین کرد.
	اطمینان، احتمال را به‌صورت غیر مستقیم تخصیص می‌دهد تا تفسیر آن را دقیق کند. 
	از قضیۀ بیز می‌توان برای ارزیابی عدم قطعیت استفاده کرد. 
	برای نمونه‌های کوچک مرسوم است که از توزیع t به جای نرمال استفاده شود. 


	 برآورد نظری و عملی
	میانگین توان‌های دوم خطا
	میانگین توان‌های دوم خطا همان مجذور اریبی به علاوه واریانس است. 
	میانگین توان‌های دوم خطا را می‌توان با شبیه‌سازی رایانه‌ای شبه‌داده‌ها محاسبه کرد. 
	در برآورد یک میانگین نظری از مشاهداتی که واریانس‌های متفاوتی دارند، یک میانگین وزنی باید استفاده شود، که وزن‌ها به‌طور معکوس متناسب با واریانس‌ها هستند.
	 نظریۀ تصمیم اغلب از میانگین توان دوم خطا برای بیان ریسک استفاده می‌کند. 

	برآورد در نمونه‌های بزرگ
	در نمونه‌های بزرگ، یک برآوردگر باید با احتمال زیاد نزدیک به آنچه برآورد شده باشد. 
	 در نمونه‌های بزرگ، کرانِ دقت برآورد یک پارامتر برابر با اطلاع فیشر است. 
	برآوردگرهایی که واریانس بزرگ نمونه‌ای را مینیمم می‌کنند کارا نامیده می‌شوند. 

	ویژگی‌های برآوردگرهای ML
	در نمونه‌های بزرگ، برآورد ML بهینه است.
	 خطای استاندارد MLE از مشتق دوم لگاریتم تابع درستنمایی به‌دست می‌آید.
	 در نمونه‌های بزرگ، برآورد ML به‌طور تقریبی بیزی است.
	برآوردهای ML همراه با پارامترها تبدیل می‌شوند.
	ماکسیمم درستنمایی، با شرط نرمال بودن، میانگین وزنی را ارائه می‌دهد.

	ماکسیمم درستنمایی چندپارامتری
	برآوردگر MLE از حل مجموعه‌ای از معادلات دیفرانسیل جزییبه‌دست می‌آید.
	می‌توان کمترین توان‌های دوم را به عنوان حالتی خاص از برآورد ML در نظر گرفت. 
	اطلاع مشاهده‌شده، منفی ماتریس مشتقات جزیی مرتبۀ دوم تابع لگاریتم درستنمایی است که در محاسبه شده است. 
	وقتی از روش‌های عددی برای برآورد ML استفاده می‌شود، کمی احتیاط لازم است. 
	گاهی اوقات برآورد‌های ML از الگوریتم EM به‌دست می‌آیند.
	ماکسیمم درستنمایی ممکن است برآوردهایی بد تولید کند.


	 بوت‌استرپ و انتشارِ عدم قطعیت
	انتشار ِ عدم قطعیت
	مشاهدات شبیه‌سازی‌شده از توزیع متغیر تصادفی X‌ مشاهدات شبیه‌سازی‌شده از توزیع متغیر تصادفی Y = f(X) را تولید می‌کنند. 
	در نمونه‌های بزرگ، تبدیل‌های متغیرهای تصادفی سازگار و مجانباً نرمال تقریباً خطی خواهند بود. 

	بوت‌استرپ
	بوت‌استرپ روشی عمومی در ارزیابی عدم قطعیت است. 
	بوت‌استرپ پارامتری، شبه‌داده‌ها را از یک توزیع پارامتری برآورد‌شده استخراج می‌کند. 
	بوت‌استرپ ناپارامتری شبه‌داده‌ها را از تابع توزیع تجمعی تجربی استخراج می‌کنند. 

	بحثی دربارۀ روش‌های جایگزین

	مدل‌ها، فرض‌ها، و معنی‌داریِ آماری
	آماره‌های خی‌دو
	آمارۀ خی‌دو مقادیر برازش یافته از مدل را با مقادیر مشاهده‌شده مقایسه می‌کند.
	برای داده‌های چندجمله‌ای، آمارۀ خی‌دو تقریباً دارای توزیع 2 است.
	نادربودن یک آزمون خی‌دوی بزرگ از طریق p-مقدارش مشخص می‌شود.
	خی‌دو را می‌توان برای آزمون استقلال دو صفت به‌کار برد.

	فرض‌های صفر
	 اغلب مدل‌های آماری به عنوان فرض‌های صفر در نظر گرفته می‌شوند.
	گاهی اوقات فرض‌های صفر مقدار خاصی از یک پارامتر را در یک مدل آماری مشخص می‌کنند.
	فرض‌های صفر همچنین می‌توانند قیدی روی دو یا چند پارامتر قرار دهند.

	آزمون فرضهای صفر
	آزمون H0 = = 0 برای یک متغیر تصادفی نرمال، یک حالت پارادایم است.
	برای اندازه‌ها‌ی نمونۀ بزرگ، فرض H0: = 0 را می‌توان با استفاده از نسبت ( - 0)/SE() آزمون کرد.
	برای نمونه‌های کوچک استفاده از آمارۀ t برای آزمون مرسوم است.
	برای دو نمونۀ مستقل، فرض H0: 1 = 2 را می‌توان با استفاده از نسبت t آزمون کرد.
	برای پیداکردن p-مقدارها می‌توان از شبیه‌سازی رایانه‌ای استفاده کرد.
	آزمون رایلی می‌تواند شواهدی علیه دارای توزیع یکنواخت‌بودن زاویه‌ها ارائه کند.
	برازش یک توزیع پیوسته را می‌توان با آزمون کولموگروف- اسمیرنوف ارزیابی کرد.

	تفسیر و ویژگی‌های آزمون‌ها
	آزمون‌های آماری باید، حداقل به‌طور تقریبی، احتمال رد نادرست H0 صحیحی داشته باشند.
	یک بازۀ اطمینان برای را می‌توان برای آزمودن H0: = 0 به‌کار برد.
	آزمون‌های آماری بر حسب احتمالِ به‌درستی ردکردن H0 ارزیابی می‌شوند.
	عملکرد یک آزمون آماری را می‌توان با منحنی ROC نمایش داد.
	p-مقدار احتمال این که H0 درست باشد نیست
	p-مقدارهای مرزی واقعاً آزاردهنده و با توانی کم هستند.
	p-مقدار به‌طور مفهومی متمایز از خطای نوع اول است.
	 آزمون غیر معنی دار، به خودی خود شواهدی در حمایت از H0 نشان نمی‌دهد.
	گاهی اوقات آزمون‌های یک طرفه به‌کار گرفته می‌شوند.


	روش‌های عمومی برای آزمودنِ فرض‌ها
	آزمون‌های نسبت درستنمایی
	از نسبت درستنمایی می‌توان برای آزمودنِ H0:=0 استفاده کرد. 
	 p- مقدارها برای آزمون نسبت درستنماییِ H0: = 0 را می‌توان از توزیع 2 یا با شبیه‌سازی به‌دست آورد
	آزمون نسبت درستنمایی ِ H0: (, )=(, 0) برآورد ML پارامتر را جای‌گذاری می‌کند و تحت H0 به‌دست می‌آید.
	آزمون نسبت درستنمایی، دقیقاً یا تقریباً، تعداد زیادی آزمون معنی‌داریِ متداول تولید می‌کند. 
	آزمون نسبت درستنمایی برای فرض‌های ساده بهینه است. 
	برای ارزیابی مدل‌های غیر آشیانه‌ایِ جایگزین می‌توان ابعاد پارامترهای آمارۀ نسبت درستنمایی را تعدیل کرد. 

	آزمون‌های جایگشتی و بوت‌استرپ
	آزمون‌های جایگشتی همۀ جایگشت‌های ممکنِ‌داده‌هایی را که ممکن است با فرض صفر سازگار باشند در نظر می‌گیرند. 
	نمونه‌های بوت‌استرپ با جای‌گذاری.

	آزمون‌های چندگانه
	وقتی از چند مجموعه دادۀ مستقل برای آزمودنِ فرض‌های یکسان استفاده می‌شود، p-مقدارها به‌راحتی ترکیب می‌شوند. 
	وقتی چند فرض در نظر گرفته می‌شوند، معنی‌داری آماری باید تعدیل شود. 


	رگرسیون خطی
	مدل رگرسیون خطی
	رگرسیون خطی، خطی بودن f(x) و استقلال اجزای نویز در مقادیر متفاوت مشاهده‌شده از x مفروض می‌داند.
	سهم نسبی سیگنال خطی به کل تغییرپذیری پاسخ در R2 خلاصه می‌شود.
	نظریه نشان می‌دهد که اگر مدل درست باشد برآورد‌های کمترین توان‌های دوم احتمالا برای نمونه‌های بزرگ دقیق هستند.

	بررسی مفروضات
	باقیمانده‌ها باید نویز بدون ساختار را نشان دهند.
	بررسی گرافیکی داده‌های ممکن است اطلاعات مهمی را به‌دست دهد. 
	عدم استقلال خطاها ممکن است پیامدهای قابل توجهی داشته باشد. 

	شواهد یک روند خطی
	طبق فرمول کلی، بازه‌های اطمینان برای شیب‌ها براساس SE هستند. 
	شواهدی را که به نفع یک روند خطی هستند می‌توان با یک آزمون t در مورد شیب به‌دست آورد.
	 ممکن است رابطه خارج از محدوده داده‌های مشاهده شده دقیق نباشد.

	همبستگی و رگرسیون
	ضریب همبستگی با ضریب رگرسیونی و انحراف استانداردهای x و y تعیین می‌شود.
	همبستگی، علّیت نیست 
	بازه‌های اطمینان برای ممکن است بر مبنای یک تبدیل از r باشند. 
	هنگامی که نویز به دو متغیر اضافه می‌شود، همبستگی آن‌ها کاهش می‌یابد.

	رگرسیون خطی چندگانه
	رگرسیون چندگانه، رابطۀ خطی پاسخ را با هر متغیر توضیحی برآورد می‌کند، در حالی که سایر متغیرهای توضیحی را تعدیل می‌کند. 
	تغییرات پاسخ را می‌توان به مجموع توان‌های دوم سیگنال و نویز تجزیه کرد. 
	رگرسیون چندگانه را می‌توان به‌طور مختصر با استفاده از ماتریس‌ها فرموله کرد.
	مدل رگرسیون خطی در رگرسیون چندجمله‌ای و رگرسیون کسینوسی به‌کار می‌رود. 
	اثرات متغیرهای تبیینی همبسته را نمی‌توان به‌طور جداگانه تفسیر کرد.
	برهم‌کنش‌های رگرسیون چندگانه اغلب مهم هستند. 
	اغلب می‌توان مدل‌های رگرسیونی با بسیاری از متغیرهای تبیینی را ساده کرد. 
	رگرسیون چندگانه ممکن است خیانتکار باشد.


	تحلیل واریانس
	 آنوای یک‌راهه و دوراهه
	 آنوا مبتنی بر یک مدل خطی است.
	 آنوای دوراهه پراکندگی کل را به پراکندگی توسط گروه و پراکندگی متوسط فردی تجزیه می‌کند، که تحت فرض صفر تقریباً با هم برابرند
	وقتی فقط دو گروه وجود دارد، آزمون F در آنوا به یک آزمون t کاهش می‌یابد.
	با آنوای دوراهه اثرات یک عامل را وقتی عامل دیگری تعدیل شده باشد ارزیابی می‌کنیم.
	وقتی واریانس‌ها در بین شرایط همگن هستند می‌توان از یک آزمون نسبت درستنمایی استفاده کرد. 
	طرح‌های آزمایشی پیچیده‌تر را می‌توان با آنوا مطابقت داد. 
	تحلیل‌های اضافی، شامل مقایسه‌های چندگانه، ممکن است مستلزم تعدیل‌های p-مقدارها باشند. 

	 آنوا در قالبِ رگرسیون
	مدل خطی عمومی در بردارندۀ مدل‌های رگرسیونی و مدل‌های آنوا است. 
	در آنوای چندراهه، برهم‌کنش‌ها اغلب مورد علاقه هستند. 
	مقایسه‌های آنوا را می‌توان با استفاده از تحلیل کوواریانس تعدیل کرد. 

	روش‌های ناپارامتری
	آزمون‌های ناپارامتریِ توزیع‌آزاد را می‌توان با جای‌گذاری مقادیر داده‌ای با رتبه‌های آن‌ها به‌دست آورد. 
	از آزمون‌های جایگشتی و بوت‌استرپ می‌توان برای آزمودن فرض‌های آنوا استفاده کرد. 

	علیت، تصادفی‌سازی، و مطالعات مشاهده‌ای
	تصادفی‌سازی اثرات عامل‌های مزاحم را از بین می‌برد. 
	مطالعات مشاهده‌ای ممکن است شواهد قابل توجهی فراهم کنند. 


	رگرسیون خطی تعمیم‌یافته و رگرسیون غیرخطی
	رگرسیون لوژستیک، رگرسیون پوآسونی و مدل‌های خطی تعمیم یافته
	رگرسیون لوژستیک را می‌توان برای تحلیل پاسخ‌های دوحالتی به‌کار برد. 
	در رگرسیون لوژستیک، روش ماکسیمم درستنمایی برای برآورد ضرایب رگرسیونی به‌کارمی‌رود و آزمون نسبت درستنمایی برای ارزیابی شواهد روند خطی-لوژستیکی با x به‌کار گرفته می‌شود.
	تبدیل لوجیت یکی از تبدیلات بسیاری است که می‌توان برای پاسخ‌های دو جمله‌ای استفاده کرد، اما بیشترین کاربرد را دارد.
	مدل رگرسیونی پوآسون معمولی میانگین را به log تبدیل می‌کند. 
	در رگرسیون پوآسونی، برای برآورد ضرایب از روش ماکسیمم درستنمایی و برای بررسی روندها از آزمون نسبت درستنمایی استفاده می‌شود.
	مدل‌های خطی تعمیم‌یافته روش‌های رگرسیونی را به پاسخ‌هایی با توزیعی از خانواده نمایی تعمیم می‌دهند.

	رگرسیون غیرخطی
	مدل‌های رگرسیون غیرخطی را می‌توان با کمترین توان‌های دوم برازش داد.
	مدل‌های غیرخطی تعمیم‌یافته را می‌توان با استفاده از ماکسیمم درستنمایی برازش داد.
	در حل مسائل بهینه‌سازی غیرخطی، مقادیر نقاط آغازین با اهمیت هستند و پارامتربندی مجدد ممکن است مفید باشد.


	رگرسیون ناپارامتری
	هموارسازها
	هموارسازهای خطی سریع هستند. 
	برای هموارسازهای خطی، مقادیر تابع‌های برازش‌یافته از طریق «ماتریس کلاه‌دار» به‌دست می‌آیند و به‌کاربستنِ انتشار عدم قطعیت ساده است.

	تابع‌های پایه 
	می‌توان از اسپلاین‌ها برای نمایش تابع‌های پیچیده استفاده کرد. 
	اسپلاین را می‌توان با استفاده از مدل‌های خطی به داده‌ها برازش داد. 
	استفاده از اسپلاین‌ها در مدل‌های خطی تعمیم‌یافته نیز آسان است. 
	 اسپلاین‌های رگرسیونی، همواربودنِ برازش را تعداد و مکان گره‌ها کنترل می‌کنند. 
	اسپلاین‌های هموارکننده اسپلاین‌هایی با گره‌هایی در هر یک از xiها اما با ضرایبی کاهش‌یافته هستند که از روش ML تاوانیده به‌دست آمده‌اند. 
	روشی موسوم به BARS مجموعه‌گره‌ها را به‌صورت خودکار طبق یک معیار بیزی انتخاب می‌کند.
	از هموارسازی اسپلاینی می‌توان همراه با چندین متغیر کمکی استفاده کرد. 
	 اغلب از جایگزین‌های اسپلاین‌ها در رگرسیون ناپارامتری استفاده می‌شود. 

	برازش محلی
	 رگرسیون هسته‌ای را با یک میانگینِ موزونِ تعریف‌شده با یک تابع چگالی احتمال برآورد می‌کند. 
	رگرسیون چندجمله‌ای محلی یک مسئلۀ کمترین توان‌های دوم با وزن‌های تعریف‌شده با یک هسته را حل می‌کند. 
	ملاحظات نظری به توصیه‌هایی دربارۀ پهنای باند برای هموارسازهای خطی می‌انجامد. 

	برآورد چگالی 
	از هسته‌ها می‌توان برای برآورد یک تابع چگالی احتمال استفاده کرد. 
	از روش‌های رگرسیون ناپارامتری دیگری می‌توان برای برآورد یک تابع چگالی احتمال استفاده کرد. 


	روش‌های بیزی
	توزیع‌های پسین
	استنباط بیزی احتمال توصیفی و معرفت‌شناسانه را برابر در نظر می‌گیرد. 
	کار با پیشین‌های مزدوج راحت است.
	 برای خانواده‌های نمایی با پیشین‌های مزدوج، میانگین پسین، ترکیبی وزنی از MLE و میانگین پیشین است.
	انتخاب توجیه‌پذیری برای توزیع پیشین وجود ندارد. 
	برای نمونه‌های بزرگ، پسین‌ها تقریباً نرمال و در MLE متمرکز هستند.
	روش‌های قدرتمندی برای محاسبۀ توزیع پسین وجود دارد. 

	متغیرهای پنهان
	مدل‌های سلسله مراتبی برآوردهایی از کمیت‌های مرتبطی را که به سمت یکدیگر کشیده می‌شوند، تولید می‌کنند. 
	برای مدل‌های سلسله‌مراتبی، توزیع پسین اغلب با استفاده از نمونه‌گیری گیبس محاسبه می‌شود.
	رگرسیون تاوانیده را می‌توان به عنوان برآورد بیزی در نظر گرفت. 
	مدل‌های حالت فضا به پارامترها اجازه می‌دهند که به‌صورت پویا تکامل پیدا کنند. 
	از فیلتر کالمن می‌توان برای برآورد متغیرهای حالت در مدل‌های خطی حالت-فضای گوسی استفاده کرد.

	عامل‌های بیزی 
	عامل‌های بیز می‌توانند شواهد را به نفع فرض‌ها ارائه دهند. 
	عامل‌های بیزی تفسیری از پیشرفت علمی ارائه می‌دهند. 
	وقتی که اطلاعات اندکی در مورد پارامترهای نامعلوم وجود دارد، استفاده از عامل‌های بیز ممکن است دشوار باشد. 
	عامل‌های بیز را می‌توان برای کالبیدن p-مقدارها استفاده کرد. 

	نتیجه‌گیری دربارۀ متغیرهای پنهان

	تحلیل چندمتغیری
	مقدمه
	تحلیل واریانس چندمتغیری
	 مانوا یک بسط چندمتغیری از آنوا است.
	وقتی ماتریس‌های واریانس بین شرایط، یکسان نیستند، می‌توان آزمون نسبت درستنمایی را به‌کار برد.

	کاهش بعد
	یک ماتریس واریانس را می‌توان به مؤلفه‌های اصلی تجزیه کرد. 
	می‌توان از روش‌هایی به جز PCA برای کاهش بعد استفاده کرد. 

	رده‌بندی و خوشه‌بندی 
	تفکیک‌کننده‌های بیزی برای توزیع‌های نرمال چندمتغیری شکل ساده‌ای می‌گیرند. 
	تفکیک‌کننده‌های بیزی همیشه عملی نیستند.
	مشاهدات چندمتغیری را می‌توان به گروه‌هایی خوشه‌بندی کرد. 


	سری‌های زمانی
	مقدمه
	زمان‌دامنه‌ای و فرکانس‌دامنه‌ای
	تحلیل فوریه یکی از دستاوردهای بزرگ علوم ریاضی است.
	 دوره‌نگار هم نمایش مقیاس‌بندی‌شده از سهم R2 از رگرسیون هارمونیک است و هم یک تابع توان مقیاس‌بندی‌شده مرتبط با تبدیل گسستۀ فوریه از یک مجموعه داده است. 
	مدل‌های اتورگرسیو را می‌توان با رگرسیون تأخیریافته برازش داد. 

	دوره‌نگار فرایندهای مانا
	دوره‌نگار را می‌توان به عنوان برآوردی از تابع چگالی طیفی در نظر گرفت.
	برای نمونه‌های بزرگ، عرض‌های دوره‌نگار محاسبه‌شده از یک سری زمانی مانا تقریباً مستقل از یکدیگر و دارای توزیع خی‌دو هستند.
	برآوردگرهای سازگارِ تابع چگالی طیفی از هموارسازی دوره‌نگار به‌دست می‌آیند.
	 فیلتر‌های خطی ممکن است سریع و مؤثر باشند.
	 اطلاعات فرکانس محدود به نرخ نمونه‌گیری است.
	مخروطی‌شدن، نشتتوان را از فرکانس‌های غیر فوریه به فوریه کاهش می‌دهد.
	تحلیل زمان-فرکانس تحول ریتم‌ها را در طول زمان بیان می‌کند. 

	 انتشار عدم قطعیت برای توابع دوره‌نگار
	بازه‌های اطمینان و آزمون‌های معنی‌داری را می‌توان با انتشار عدم قطعیت از دوره‌نگار به‌دست آورد. 
	عدم قطعیت در مورد توابعی از سری‌های زمانی را می‌توان از شبه‌داده‌های سری زمانی به‌دست آورد.

	سری‌های زمانی دومتغیری 
	انسجام XY() بین دو سری X و Y را می‌توان همبستگی مؤلفه‌های فرکانس آن‌ها در نظر گرفت.
	 در بررسی همبستگی متقابل یا انسجام دو سری زمانی، در ابتدا سفیدکردن سری توصیه می‌شود.
	علیت گرنجر، پیش‌بینی‌پذیری خطی یک سری زمانی توسط سری دیگر را اندازه‌گیری می‌کند.


	فرایندهای نقطه‌ای
	نمایش‌های فرایندهای نقطه‌ای 
	یک فرایند نقطه‌ای را می‌توان بر حسب زمان‌های پیشامد، بازه‌های بین پیشامدی، یا تعداد پیشامدها مشخص کرد. 
	یک فرایند نقطه‌ای را می‌توان به‌طور تقریبی به عنوان یک سری زمانی دوحالتی در نظر گرفت. 
	فرایندهای نقطه‌ای می‌توانند گسترۀ وسیعی از رفتارهای وابسته به پیشینه را نمایش دهند.

	فرایندهای پوآسون
	فرایندهای پوآسون فرایندهای نقطه‌ای هستند که برای آن‌ها احتمال‌های پیشامد به وقوع یا زمان پیشامدهای گذشته بستگی ندارد.
	فرایندهای پوآسون ناهمگن دارای بازه‌هایی متغیر با زمانند. 

	فرایندهای نقطه‌ایِ ناپوآسونی
	فرایندهای تجدید دارای زمان‌های انتظارِ درون‌پیشامدیِ i.i.d. هستند.
	تابعِ شدتِ شرطی چگالیِ احتمالِ توأمِ زمان‌های انتظار برای یک فرایند نقطه‌ایِ عمومی را مشخص می‌کنند
	شدتِ حاشیه‌ای، امید ریاضیِ شدتِ شرطی است.
	تابع‌های شدت شرطی را می‌توان با استفاده از رگرسیون پوآسونی برازش داد.
	کنترل‌های گرافیکی برای انحراف‌ها از یک مدل فرایند نقطه‌ای را می‌توان با استفاده از مقیاس‌بندی زمانی به‌دست آورد.
	روش‌هایی کارا برای تولید شبه‌داده‌های فرایند نقطه‌ای وجود دارند.
	تحلیل طیفیِ فرایندهای نقطه‌ای نیازمند احتیاط است
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